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上 胶 列 对 于 任意 的 正 整数 ",Smarandache 对 偶 函 数 定义 为 最 大 的 正 整 数 普 使 得 ml lz, 即 $ (站 =maxf mm 1m 普 
< NM 。 本 文 的 主要 目的 是 利用 初等 的 方法 研究 Smarandache 对 偶 函 数 丰 次 需 的 均值 性 质 , 并 且 给 出 一 个 较 强 的 渐 近 公式 。 


基 键 词 Smarandache 对 偶 函 数 ; 初等 方法 ; 渐 近 公式 
中 图 分 类 号 ] 0174 区 献 标识 码 4 


一 、5 引 | 坷 

对 于 任意 的 正 整数 ",Smarandache 对 偶 本 数 定 
义 为 最 大 的 正 整 数 闵 使 得 ml lmz;, 即 人 (了 = max 
fml lmeN。 例 如 SS (1) =1,$S (2) =2， 
3) =1;,S (4) =2,S (5$) =1,S (6) =3，S” 
1,S$ (8) =2,S (9) =1,S (10) =2,S (11) 
“(12) =3,S (13) =1;S (14) =2,S (15) 
3 。 这 一 函数 是 由 罗马 尼 亚 数论 专家 Jozsef 
Sandor 下 教授 引入 的 ,文献 四 中 介绍 了 Smaran- 
dache 对 偶 函 数 的 一 些 基 本 性 质 ,并 且 获 得 了 一 系列 
有 趣 的 结果 。 在 文献 外 中 ,Jozsef Sandor 提出 了 一 
个 猜想 : 

S ((25-1)1 (256+1)1) =9=-1， 

其 中 大 是 一 个 正 整数 ,7 是 2/ +1 后 的 第 一 个 素 
数 。 这 一 猜想 已 经 被 乐 茂 华 教授 ” 证 明 。 

许多 学 者 都 对 Smarardache 对 偶 本 数 的 性 质 进 
行 了 研究 ,参见 文献 引 - 6] 。 例 如 ,在 文献 的 中 ， 
薛 舍 六 研 究 了 $ ( m) 的 均值 性 质 , 并 且 给 出 了 一 个 
渐 近 公式 


8 (9 =(e-Dx+ofT () 
以 及 等 式 
人 
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其 中 e 为 常数 ,5(s) = 盖 为 Riemann - zeta 加 
mn=17 
数 ， 
去 汐 - 
李 洁 研究 了 级 数 立 S_ta) 的 收 剑 性质, 并且 得 


到 了 一 个 有 趣 的 等 式 
也 > = 刀 5) 忌 本 ) 了 
本 文 我 们 主要 利用 初等 方法 研究 了 Smaran- 
dache 对 偶 本 数 次 寡 的 均值 性 质 ,并 且 得 到 如 下 渐 近 
公式 : 


定理 : 对 任意 满足 x > 1 的 实数 ,我 们 有 渐 近 公 


(ss>1) 。 


趟 


“= 7 lne+1x 
已 2 2 11 +1) 1 +0| ( ln lnx) 6 
我 们 令 大 =2, 则 有 以 下 结论 : 
推论 : 对 于 Smarandache 对 偶 画 数 的 二 次 需 , 我 
们 有 渐 近 公式 
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2 ln2x ESs (天 +I 2 1 
(3 (由 ) -et+ol 伍 ij， 池 3 7 7 (7+]) ] 
其 中 e。 =2.718281828459 为 一 常数 。 :0| In x 】 
二 、 定 理 的 证 明 (in lnx) 
在 这 部 分 ,我 们 利用 初等 方法 来 完成 定理 的 证 人 
明 。 对 任意 的 正 实 数 mm, 由 Stirling 公式 ( 参见 文献 1 2 
团 的 定理 3. 3. 1) 我 们 知道 0 | 
ln( ml!) = mk=mlnm -mn+O(D) (2) es 1 所 1 SS 1 
2 (1 2 | 
对 任意 的 实数 > 1， 我 们 今 * 为 满足 S! 入 x < 下 汪 
(*+1) 1 的 正 整数 。 则 由 ( 2) 式 我 们 可 以 推导 出 
__lnx lnx ]n2% 
| 全 io 下 二 se +(e-9] +0( 坪 al 
由 画 数 $ (z) 的 定义 以 及 以 上 的 估计 ,我 们 有 0 ln2x (3 
2(S (由 ) = 三 之 7 本 2 (下 
ER (3) 式 满足 ( 2) 式 的 结论 ,也 就 验证 了 我 们 的 定 
一 7 之 _ mL 一 mL 人 之 时 
mA 下 面 来 证 明 我 们 的 推论 , 售 定 理 中 的 上 = 2, 则 
= , 尼 m( 是 人 1) 有 
0 (8 ( 肥 ) 
二 (En +0(D 态 3 ln3x 
二 人 人 
fs( 关 +1) 1 ml sx = 1] 
JE+1 nx lnx 其 中 己 = 所 以 
nx  。 lnx mtHT1 2 (m+1Lil 
| 计 | 下 一 1 
_ 人 二 m=1 7 十 1)1! 
人 < rr(m+l2 3(m+l) 3 1 
ee DT 人 | 
O 一 人 二 < [122 +27m 
| | 
隐 7178+1 ]n8+1 
=%Y。 之 +O 王 vir|， _3 .3 1 
mi(m+1l)l! [请 】 3 二 | 
证 毕 志 770. 2 1 
当 大 =1 时 ,我 们 有 | 一 ( 志 TT 允 | 
YS* (7 3 1 
妹 宝 和 本 ( 冯 -1)! (mz+1l) ] 
=x TO 卫 一 -5 = [ 下 -1 1 1 
ee 人 RS 
二 < 7 二 ]) E]“ ln2x 1 1 
本 这: (m+1)1! +0| Ta | 
光 & ( 灰 +1)” 2( 冯 +1) 1 oa 1 1 
wei | = 2| 祭 - 阿 了 过 人 和 | 
ln2x ss 1 二 和 和 1 
+ Tal 有 2) ! 站 


135 


我 们 


过 程 


四 


四 


=( -1+el+(e-l) =-(e-2) 


根据 上 式 ,我们 有 
(9 ( 同 ) 
二 0 # 丰 车 lnx) 】 


ln2x 
三 ex 十 串 语 Teaj 


由 此 我 们 完成 了 推论 的 证 明 。 
根据 以 上 方法 ,对 于 任意 的 满足 上 > 3 的 整数 ， 
均 可 以 计算 出 Y ( S( 由 ) * 的 渐 近 公式 ,由 于 
比较 繁琐 ,我 们 在 此 就 不 一 一 殉 述 了 。 
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On the 上 -th Mean Value of Smarandache Dual Function 
LI Fan - bei 
( Inner Mongolia University of Finance and Economics, Hohhot 010070 ,Chinal) 


Abstract: For any positive integerythe Smarandache dual function is defined as the greatest positive integer ml 


In.That is S (n) = maxf m: ml lnymeN}.The main purpose of this paper is using the elementary method to 


study the k -tb mean value of Smarandache dual function ,and give an asymptotic formula for it. 
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